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[HE L EFDHb]

Al HNF 2 AT D HE okl L, FEICK
LT Al £ ORIFICPE S mBlA), ARk %
HEXE2 2 ENEETH D, BENICIE, K%
DOHY F=2T AT Al AT AT HRE %
HBAL, BRI T —Z2B 0 THEREZED D%
EEEHT LI ENEZOND,

[HA FTA > & IO

Al HEfFOFIHIZBE 32 BB A4 R74 v
OMEL AN L, B, SIE T, WA A
BRI DIOOEELHMEIZT HZ ENLETH D,
ZHICE DAL VAT ADBIFREECHE A ST
TREL—VPHEICR D . AR HAMERE X
b,

[EIBRAY 72 Hh O HEE]

ALETIEZ v — R S b 720, [EERR
REARARAIR T 5, A EDLBOEELFFH |
WHHLT AL AT RCEVMEeZ & T, Zo
— VIR IR D Z LN TE D, [EEEEES
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HEERETHI ENROOLND,
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INA T ADFRERT — X OFHMEMEEDT= DI,
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PN*Z D L5122 5%, PNL D412 Euler DB L #FHIETA LS.

s ei+1 1

an l_[ppl_l

i=1
2[ Jwi- ps = l_[pj-"'“ -1
i=1 i=1

L+ Y e+ DLy = Y Lt = 1) (PNL)

i=1 i=1

—H, Fp IOV TD p =1 122V TIEMZEHAOBFRAE2HWT, Mok LT

p=1=]]2up) (CN)

dle

L(p* = 1) = ) L(®@u(p)) (CNL)
dle

ELTRINBZ NS, CNIZX DDA BIZHEN o) LBERVH 2 Z L bh 0, MO
DHEFBEFARD Z L1, B2 ORBHM o(n) OERBEERTHILLALTHY, Eno%
COFEBRMPfTHhbNTWS. [4,5,6,7]

T, LZBELTOPNL 245, L, §RTOD p;, ¢ 122V,

(e; + DL(p;) = L(p{™' = 1) (PNL1)

WL TWE, PNL O % OESHEN LR 25D T, BEBMEIXHI LR %5,

1.2 BROTLHFHE

BB DT RBIEIZ DWW TIE, 3T Euclid #* Mersenne 5 M, =27 — 1 2T 27 'M, 1%
EEBMTHEIEERRTED, %12, Buler ZDOBIZIES Z & Z3FHH L, (SO MEIZ
DWTIHRRFETH 5. [2]

1.3 FOZEHMEE

Z D584 % (0dd Perfect Number Problem) IZ2\WTClE, TN Z2§i~9 NIZOWT, EITH4 %A
ZENHOENTWED, TOHTA — MIBEBRT IV O02EIFTHE IS, [1,3]

N=q"[[m*  q=E=1 (mod4). p i35
(2e; + DL(py) = L(p7 ™' = 1) (PNL11)
(E + )L(g) - L(pf*' = 1) (PNL12)

DD e;+ 1, pi, E, g1k > T, ED LSS DDA ENDBEND 5.
BT, BGRALELS 25 A Maple 2N TOWL DHORERIEL LS.



2 L(Du(p) DR

p=11 p=13 p=17 p=19 p=23
n L(®4(11) d L(Dy4(13) d L(D4(17) d L(®4(19) d L(D4(23)
3 5 3 6 3 7 3 6 3 7
4 6 4 7 4 7 4 7 4 8
5 12 5 13 5 14 5 14 5 16
6 5 6 6 6 6 6 6 6 7
7 17 7 18 7 20 7 22 7 23
8 12 8 13 8 14 8 16 8 16
9 17 9 18 9 20 9 20 9 23
10 12 10 13 10 14 10 14 10 15
11 31 11 32 11 35 11 15 11 38
12 11 12 12 12 15 12 15 12 15
13 33 13 37 13 43 13 42 13 46
14 16 14 18 14 21 14 20 14 23
15 23 15 24 15 28 15 28 15 32
16 24 16 26 16 29 16 30 16 32
17 48 17 52 17 56 17 59 17 64
18 17 18 17 18 19 18 20 18 20
19 50 19 57 19 61 19 59 19 69
20 24 20 26 20 28 20 29 20 32
21 33 21 36 21 40 21 43 21 44
22 28 22 32 22 28 22 35 22 39
23 66 23 71 23 76 23 79 23 86
24 23 24 25 24 29 24 28 24 28
25 59 25 65 25 70 25 73 25 77
26 35 26 38 26 43 26 43 26 45
27 52 27 55 27 59 27 61 27 66
28 35 28 36 28 40 28 43 28 43
29 82 29 87 29 96 29 102 29 105
30 22 30 24 30 30 30 26 30 30
31 91 31 95 31 100 31 101 31 115
32 49 32 53 32 58 32 59 32 63
33 59 33 64 33 69 33 71 33 75
34 48 34 52 34 58 34 59 34 48
35 68 35 72 35 81 35 87 35 92
36 34 36 38 36 38 36 39 36 42
37 102 37 111 37 124 37 127 37 140
38 49 38 53 38 59 38 64 38 68
39 68 39 72 39 81 39 84 39 89
40 47 40 52 40 56 40 60 40 61
41 124 41 122 41 143 41 146 41 154
42 33 42 36 42 39 42 41 42 44
43 115 43 128 43 142 43 152 43 166
44 57 44 63 44 70 44 73 44 79
45 68 45 75 45 80 45 86 45 91
46 64 46 70 46 78 46 80 46 86
47 135 47 144 47 161 47 166 47 178
48 49 48 49 48 60 48 59 48 62
49 118 49 130 49 141 49 151 49 154
50 61 50 61 50 73 50 72 50 79




p=29 p=31 p =37 p=41 p=43

n L(D4(29) d L(®4(31) d L(®D4(37) d L(Dy(41) d L(Dy(43)
3 8 3 8 3 8 3 9 3 8
4 8 4 8 4 10 4 9 4 9
5 16 5 17 5 18 5 19 5 18
6 7 6 7 6 8 6 8 6 9
7 23 7 24 7 27 7 24 7 26
8 16 8 18 8 19 8 20 8 20
9 23 9 24 9 25 9 24 9 24
10 17 10 17 10 18 10 19 10 17
11 42 11 42 11 42 11 45 11 45
12 16 12 17 12 16 12 18 12 17
13 48 13 50 13 50 13 57 13 52
14 23 14 22 14 24 14 27 14 25
15 31 15 33 15 36 15 37 15 34
16 34 16 36 16 38 16 39 16 38
17 67 17 71 17 72 17 73 17 71
18 22 18 17 18 25 18 26 18 26
19 76 19 73 19 76 19 71 19 78
20 33 20 32 20 36 20 35 20 39
21 49 21 49 21 51 21 54 21 52
22 42 22 43 22 44 22 46 22 45
23 93 23 93 23 99 23 98 23 101
24 32 24 33 24 34 24 38 24 37
25 79 25 84 25 90 25 90 25 90
26 49 26 51 26 54 26 54 26 55
27 69 27 74 27 76 27 81 27 79
28 49 28 47 28 53 28 54 28 54
29 115 29 115 29 120 29 127 29 130
30 33 30 33 30 34 30 37 30 35
31 121 31 124 31 130 31 133 31 140
32 66 32 70 32 70 32 77 32 76
33 84 33 85 33 85 33 92 33 89
34 68 34 66 34 72 34 78 34 75
35 99 35 96 35 105 35 107 35 112
36 46 36 51 36 48 36 53 36 55
37 147 37 145 37 155 37 158 37 161
38 69 38 74 38 80 38 79 38 75
39 99 39 100 39 104 39 110 39 112
40 66 40 69 40 72 40 75 40 74
41 169 41 169 41 180 41 181 41 184
42 47 42 48 42 54 42 55 42 51
43 169 43 174 43 184 43 191 43 194
44 84 44 85 44 91 44 91 44 92
45 95 45 96 45 104 45 105 45 108
46 89 46 92 46 100 46 97 46 101
47 193 47 196 47 198 47 203 47 216
48 66 48 63 48 71 48 78 48 71
49 167 49 177 49 180 49 188 49 190
50 84 50 82 50 88 50 93 50 95




p =47 p=53 p=59 p =061 p =067
n L(D,4(47) d L(®y4(53) d L(D4(59) d L(®y4(61) d L(Dy(67)
3 9 3 10 3 10 3 10 3 9
4 10 4 10 4 10 4 10 4 11
5 19 5 19 5 20 5 20 5 21
6 9 6 9 6 8 6 9 6 10
7 27 7 29 7 28 7 29 7 10
8 20 8 18 8 21 8 20 8 21
9 26 9 26 9 28 9 28 9 30
10 20 10 19 10 20 10 21 10 20
11 46 11 47 11 49 11 51 11 52
12 19 12 19 12 19 12 20 12 21
13 57 13 59 13 57 13 59 13 60
14 26 14 27 14 28 14 29 14 30
15 37 15 37 15 38 15 40 15 41
16 40 16 39 16 41 16 42 16 42
17 75 17 80 17 80 17 83 17 85
18 26 18 27 18 27 18 30 18 29
19 85 19 85 19 87 19 87 19 89
20 38 20 41 20 38 20 42 20 42
21 55 21 58 21 58 21 58 21 59
22 45 22 48 22 49 22 48 22 51
23 104 23 104 23 111 23 113 23 111
24 37 24 39 24 40 24 39 24 40
25 91 25 96 25 102 25 101 25 106
26 58 26 59 26 57 26 62 26 61
27 81 27 81 27 83 27 86 27 87
28 58 28 57 28 60 28 58 28 61
29 137 29 139 29 138 29 140 29 144
30 40 30 39 30 39 30 40 30 38
31 140 31 142 31 147 31 149 31 153
32 77 32 81 32 82 32 84 32 86
33 95 33 97 33 99 33 97 33 102
34 76 34 81 34 82 34 83 34 84
35 112 35 116 35 115 35 119 35 126
36 55 36 57 36 57 36 59 36 60
37 167 37 173 37 176 37 176 37 182
38 80 38 87 38 87 38 89 38 91
39 109 39 116 39 115 39 121 39 121
40 76 40 80 40 80 40 82 40 82
41 191 41 198 41 202 41 199 41 200
42 52 42 56 42 57 42 57 42 57
43 195 43 200 43 208 43 206 43 214
44 97 44 99 44 101 44 100 44 103
45 113 45 116 45 116 45 119 45 119
46 101 46 107 46 110 46 110 46 112
47 218 47 221 47 234 47 228 47 235
48 77 48 78 48 80 48 78 48 82
49 197 49 205 49 211 49 208 49 206
50 94 50 94 50 100 50 102 50 103




3 L(p-1) DxE

p=11 p=13 p=17
e L(p*-1) L(p®) e L(p®-1) L(p®) e L(p*-1) L(p®)
3 8 -1 9 3 9 = 9 3 11 -1 12
5 15 = 15 5 16 +1 15 5 18 -2 20
7 20 -1 21 7 21 = 21 7 24 —4 28
9 25 -2 27 9 27 = 27 9 31 -5 36
11 34 +2 33 11 35 -8 33 11 39 -5 44
13 36 -3 39 13 40 +1 39 13 47 -5 52
15 43 -2 45 15 46 +1 45 15 53 -7 60
17 51 = 51 17 55 +4 51 17 60 -8 68
19 53 -4 57 19 60 +3 57 19 65 -11 76
21 58 -5 63 21 63 = 63 21 71 -13 84
23 69 = 69 23 74 +5 69 23 80 -4 92
25 74 -1 75 25 81 +6 75 25 88 -12 100
27 77 -4 8l 27 82 +1 81 27 90 -18 108
29 85 -2 87 29 90 +3 87 29 100 -15 116
31 94 +1 93 31 98 +5 93 31 104 -20 124
33 98 -1 99 33 105 +6 99 33 115 -17 132
35 100 -5 105 35 106 +1 105 35 119 -21 140
37 105 -6 111 37 114 +3 111 37 128 -20 148
39 109 -8 117 39 118 +1 117 39 135 -21 156
41 127 +4 123 41 125 +2 123 41 147 -17 164
p=19 p=23 p=29
e L(p*-1) L(p®) e L(p*-1) L(p®) e L(p*-1) L(p®)
3 9 = 9 3 11 -1 12 3 12 = 12
5 17 +2 15 5 20 = 20 5 20 = 20
7 25 +4 21 7 27 -1 28 7 27 -1 28
9 29 +2 27 9 34 -2 36 9 35 -1 36
11 38 +5 33 11 42 -2 44 11 46 +2 44
13 45 +6 39 13 50 -2 52 13 52 = 52
15 51 +6 45 15 59 -1 60 15 59 -1 60
17 62 +11 51 17 68 = 68 17 71 +3 68
19 62 +5 57 19 73 -3 76 19 80 +4 76
21 74 +11 63 21 78 -6 84 21 84 = 84
23 82 +13 69 23 90 =2 92 23 97 +5 92
25 90 +15 75 25 97 -3 100 25 99 -1 100
27 90 +9 81 27 100 -8 108 27 104 -4 108
29 105 +18 87 29 109 -7 116 29 119 +3 116
31 104 +11 93 31 119 -5 124 31 125 +1 124
33 115 +16 99 33 124 -8 132 33 138 +6 132
35 126 +21 105 35 135 -5 140 35 142 +2 140
37 130 +19 111 37 144 —4 148 37 151 %3 148
39 135 +18 117 39 146 -10 156 39 159 +3 156
41 149 +26 123 41 158 -6 164 41 173 +9 164




=31 p =37 p=41

e L(p* - 1) L(p®) e L(p* - 1) L(p®) e L(p* - 1) L(p®)
3 12 = 12 3 12 = 12 3 14 < 15

5 21 +1 20 5 22 +2 20 5 24 < 25

7 28 = 28 7 31 +3 28 7 29 < 35

9 36 = 36 9 37 +1 36 9 38 < 45

11 46 +2 44 11 46 +2 44 11 50 < 55
13 54 +2 52 13 54 +2 52 13 62 < 65
15 62 +2 60 15 66 +6 60 15 70 < 75
17 75 +7 68 17 68 = 68 17 78 < 85
19 77 +1 76 19 73 +3 76 19 82 < 95
21 85 +1 84 21 78 -6 84 21 92 < 105
23 97 +5 92 23 90 -2 92 23 103 < 115
25 105 +5 100 25 97 -3 100 25 114 < 125
27 110 +2 108 27 100 -9 108 27 119 < 135
29 119 +3 116 29 109 -7 116 29 132 < 145
31 128 +4 124 31 119 -5 124 31 138 < 155
33 139 +7 132 33 124 -9 132 33 151 < 165
35 141 +1 140 35 135 -5 140 35 155 < 175
37 149 +1 148 37 144 -4 148 37 163 < 185
39 162 +6 156 39 146 —11 156 39 181 < 195
41 173 +9 164 41 158 -6 164 41 186 < 205
=43 p=47 p=53

e L(p*-1) L(p®) e L(p°-1) L(p°) e L(p*-1) L(p*)
3 12 = 12 3 14 -1 15 3 15 = 15
5 22 +2 20 5 24 -1 25 5 24 -1 25
7 30 +2 28 7 32 -3 35 7 32 -3 35
9 36 = 36 9 40 -5 45 9 40 -5 45
11 49 +5 44 11 51 -4 55 11 51 -4 55
13 56 +4 52 13 62 -3 65 13 62 -3 65
15 64 +4 60 15 70 -5 75 15 70 -5 75
17 75 +7 68 17 80 -5 85 17 80 -5 85
19 82 +6 76 19 90 -5 95 19 90 -5 95
21 90 +6 84 21 96 -9 105 21 102 -3 105
23 105 +13 92 23 109 -6 115 23 109 -6 115
25 112 +12 100 25 115 -10 125 25 120 -5 125
27 115 +13 108 27 121 -4 135 27 122 -3 135
29 134 +8 116 29 142 —4 146 29 144 -1 145
31 144 +20 124 31 145 -10 155 31 147 -8 155
33 146 +14 132 33 155 -10 165 33 159 -6 165
35 160 +20 140 35 163 -12 175 35 169 -6 175
37 165 +17 148 37 172 -13 185 37 178 =7 185
39 176 +20 156 39 180 -15 195 39 190 -5 195
41 188 +24 164 41 196 -9 205 41 203 -3 205




=43 p=47 p=53
e L(p* - 1) L(p®) e L(p* - 1) L(p®) e L(p* - 1) L(p®)
3 15 = 15 3 15 = 15 3 14 -1 15

5 25 = 25 5 25 = 25 5 26 +1 25

7 33 -3 35 7 34 +1 35 7 35 = 35

9 43 -2 45 9 43 +2 45 9 44 -1 45

11 54 -1 55 11 56 -1 55 11 57 +2 55

13 62 -3 65 13 64 -1 65 13 65 = 65

15 73 -2 75 15 75 = 75 15 76 +1 75
17 85 = 85 17 88 +3 85 17 90 +5 85
19 92 -3 95 19 92 -3 95 19 94 -1 95
21 101 -4 105 21 102 -3 105 21 103 -2 105
23 116 +1 115 23 118 +3 115 23 116 +1 115
25 127 +2 125 25 126 +1 125 25 132 +7 125
27 126 -9 135 27 129 -6 < 135 27 131 -4 135
29 143 -2 145 29 145 = 145 29 149 +4 145
31 152 -3 155 31 154 -1 155 31 158 +3 155
33 163 -2 165 33 163 -2 165 33 168 +3 165
35 168 -7 175 35 173 -2 175 35 182 +7 175
37 181 -4 185 37 181 -4 185 37 187 +2 185
39 187 -8 195 39 195 = 195 39 195 = 195
41 207 +2 205 41 204 -1 205 41 205 = 205
=43 p=47 p=53

e L(p*-1) L(p®) e L(p°-1) L(p°) e L(p*-1) L(p°)
3 15 = 15 3 15 = 15 3 14 -1 15
5 25 = 25 5 26 +1 25 5 27 +2 25
7 33 -2 35 7 35 = 35 7 37 +2 35
9 47 +2 45 9 45 = 45 9 45 = 45
11 57 +2 55 11 58 +3 55 11 61 +6 55
13 69 +4 65 13 68 +4 65 13 70 +5 65
15 77 +2 75 15 77 +2 75 15 78 +3 75
17 92 +7 85 17 93 +8 85 17 91 +3 85
19 97 +2 95 19 97 +2 95 19 102 +7 95
21 105 = 105 21 105 = 105 21 106 +1 105
23 121 +6 115 23 122 +7 115 23 122 +7 115
25 129 +4 125 25 131 +6 125 25 135 +10 125
27 136 +1 135 27 134 -1 135 27 138 +3 135
29 148 +3 145 29 151 +6 145 29 155 +10 145
31 158 +4 155 31 167 +12 155 31 166 +11 155
33 169 +4 165 33 171 +6 165 33 176 +11 165
35 178 +3 175 35 181 +6 175 35 188 +13 175
37 191 +6 185 37 188 +3 185 37 190 +5 185
39 204 +9 195 39 200 +5 195 39 209 +14 195
41 211 +6 215 41 213 +10 203 41 220 +15 205
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